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Ταυτότητες 

 

 (𝛼𝛼 + 𝛽𝛽)2 = 𝛼𝛼2 + 2𝛼𝛼𝛽𝛽 + 𝛽𝛽2 

 (𝛼𝛼 − 𝛽𝛽)2 = 𝛼𝛼2 − 2𝛼𝛼𝛽𝛽 + 𝛽𝛽2 

 (𝛼𝛼 + 𝛽𝛽)(𝛼𝛼 − 𝛽𝛽) = 𝛼𝛼2 − 𝛽𝛽2 

 (𝛼𝛼 + 𝛽𝛽)3 = 𝛼𝛼3 + 3𝛼𝛼2𝛽𝛽 + 3𝛼𝛼𝛽𝛽2 + 𝛽𝛽3 

 (𝛼𝛼 − 𝛽𝛽)3 = 𝛼𝛼3 − 3𝛼𝛼2𝛽𝛽 + 3𝛼𝛼𝛽𝛽2 − 𝛽𝛽3 

 𝛼𝛼3 − 𝛽𝛽3 = (𝛼𝛼 − 𝛽𝛽)(𝛼𝛼2 + 𝛼𝛼𝛼𝛼 + 𝛽𝛽2) 

 𝛼𝛼3 + 𝛽𝛽3 = (𝛼𝛼 + 𝛽𝛽)(𝛼𝛼2 − 𝛼𝛼𝛼𝛼 + 𝛽𝛽2) 

 (𝜒𝜒 + 𝛼𝛼)(𝜒𝜒 + 𝛽𝛽) = 𝜒𝜒2 + (𝛼𝛼 + 𝛽𝛽)𝜒𝜒 + 𝛼𝛼𝛼𝛼 

 𝛼𝛼𝜈𝜈 − 𝛽𝛽𝜈𝜈 = (𝛼𝛼 − 𝛽𝛽)(𝛼𝛼𝜈𝜈−1 + 𝛼𝛼𝜈𝜈−2𝛽𝛽 + 𝛼𝛼𝜈𝜈−3𝛽𝛽2 + ⋯+ 𝛼𝛼𝛽𝛽𝜈𝜈−2 + 𝛽𝛽𝜈𝜈−1) , ν ∈ ℕ∗  

Ταυτότητες που προκύπτουν από τις παραπάνω: 

 (𝛼𝛼 + 𝛽𝛽 + 𝛾𝛾)2 = 𝛼𝛼2 + 𝛽𝛽2 + 𝛾𝛾2 + 2𝛼𝛼𝛽𝛽 + 2𝛽𝛽𝛾𝛾 + 2𝛾𝛾𝛼𝛼 

 (𝛼𝛼 + 𝛽𝛽 + 𝛾𝛾)3 = 𝛼𝛼3 + 𝛽𝛽3 + 𝛾𝛾3 + 3(𝛼𝛼 + 𝛽𝛽)(𝛽𝛽 + 𝛾𝛾)(𝛾𝛾 + 𝛼𝛼) 

 𝛼𝛼2 + 𝛽𝛽2 = (𝛼𝛼 + 𝛽𝛽)2 − 2𝛼𝛼𝛽𝛽 

 𝛼𝛼3 + 𝛽𝛽3 = (𝛼𝛼 + 𝛽𝛽)3 − 3𝛼𝛼𝛽𝛽(𝛼𝛼 + 𝛽𝛽) 

 Ταυτότητα Euler 

𝛼𝛼3 + 𝛽𝛽3 + 𝛾𝛾3 − 3𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼𝛼 =
1
2

(𝛼𝛼 + 𝛽𝛽 + 𝛾𝛾)[(𝛼𝛼 − 𝛽𝛽)2 + (𝛽𝛽 − 𝛾𝛾)2 + (𝛾𝛾 − 𝛼𝛼)2] 
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