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Τριγωνομετρία 

 

 Τριγωνομετρικοί αριθμοί οξείας γωνίας 

 

 

 

 

𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂 =
𝛽𝛽
𝛼𝛼

=
𝛼𝛼𝛼𝛼έ𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈 𝜅𝜅ά𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃
𝜐𝜐𝜐𝜐𝜐𝜐𝜐𝜐𝜐𝜐ί𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈

 

𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 =
𝛾𝛾
𝛼𝛼

=
𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋ί𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇 𝜅𝜅ά𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃

𝜐𝜐𝜐𝜐𝜐𝜐𝜐𝜐𝜐𝜐ί𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈
 

𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀 =
𝛽𝛽
𝛾𝛾

=
𝛼𝛼𝛼𝛼έ𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈 𝜅𝜅ά𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃

𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋ί𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇 𝜅𝜅ά𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃
 

𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 =
𝛾𝛾
𝛽𝛽

=
𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋ί𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇  𝜅𝜅ά𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃
𝛼𝛼𝛼𝛼έ𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈𝜈 𝜅𝜅ά𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃𝜃
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 Τριγωνομετρικός πίνακας 

 𝟎𝟎° ή 𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑° 𝟑𝟑𝟑𝟑° 𝟒𝟒𝟒𝟒° 𝟔𝟔𝟔𝟔° 𝟗𝟗𝟗𝟗° 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏° 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐° 

 0 ή 2π 𝝅𝝅
𝟔𝟔

 
𝝅𝝅
𝟒𝟒

 
𝝅𝝅
𝟑𝟑

 
𝝅𝝅
𝟐𝟐

 𝝅𝝅 𝟑𝟑𝟑𝟑
𝟐𝟐

 

ημ 0 1
2

 √2
2

 
√3
2

 
1 0 -1 

συν 1 √3
2

 
√2
2

 
1
2

 
0 -1 0 

εφ 0 √3
3

 
1 √3 ∄ 0 ∄ 

σφ ∄ √3 1 √3
3

 
0 ∄ 0 

 

 Αναγωγή στο 1ο τεταρτημόριο 

 𝝅𝝅
𝟐𝟐
− 𝝌𝝌 

𝝅𝝅
𝟐𝟐

+ 𝝌𝝌 𝝅𝝅 − 𝝌𝝌 𝝅𝝅 + 𝝌𝝌 𝟑𝟑𝟑𝟑
𝟐𝟐
− 𝝌𝝌 

𝟑𝟑𝟑𝟑
𝟐𝟐

+ 𝝌𝝌 −𝝌𝝌 

ημ συνχ συνχ ημχ -ημχ -συνχ -συνχ -ημχ 

συν ημχ -ημχ -συνχ -συνχ -ημχ ημχ συνχ 

εφ σφχ -σφχ -εφχ εφχ σφχ -σφχ -εφχ 

σφ εφχ -εφχ -σφχ σφχ εφχ -εφχ -σφχ 
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 Τριγωνομετρικές Ταυτότητες 

𝜂𝜂𝜂𝜂2𝜒𝜒 + 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎2𝜒𝜒 = 1 

𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀 =
𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂
𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎

 

𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 =
𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎
𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂

=
1
𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀

 

𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀 ∙ 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 = 1 

𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎2𝜒𝜒 =
1

1 + 𝜀𝜀𝜀𝜀2𝜒𝜒
 

𝜂𝜂𝜂𝜂2𝜒𝜒 =
𝜀𝜀𝜀𝜀2𝜒𝜒

1 + 𝜀𝜀𝜀𝜀2𝜒𝜒
 

 Τριγωνομετρικές Εξισώσεις 

𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂 = 𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂 ⇔ �
𝜒𝜒 = 2𝜅𝜅𝜅𝜅 + 𝜃𝜃

ή
𝜒𝜒 = 2𝜅𝜅𝜅𝜅 + (𝜋𝜋 − 𝜃𝜃)

� ,𝜅𝜅 ∈  ℤ 

𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 = 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 ⇔ �
𝜒𝜒 = 2𝜅𝜅𝜅𝜅 + 𝜃𝜃

ή
𝜒𝜒 = 2𝜅𝜅𝜅𝜅 − 𝜃𝜃

� , 𝜅𝜅 ∈  ℤ 

𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀 = 𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀 ⇔ 𝜒𝜒 = 𝜅𝜅𝜅𝜅 + 𝜃𝜃,𝜅𝜅 ∈ ℤ 

𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 = 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 ⇔ 𝜒𝜒 = 𝜅𝜅𝜅𝜅 + 𝜃𝜃, 𝜅𝜅 ∈ ℤ 
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 Τριγωνομετρικοί αριθμοί αθροίσματος γωνιών 

𝜂𝜂𝜂𝜂(𝛼𝛼 + 𝛽𝛽) = 𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂 + 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 

𝜂𝜂𝜂𝜂(𝛼𝛼 − 𝛽𝛽) = 𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂 − 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 

𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎(𝛼𝛼 + 𝛽𝛽) = 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 − 𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂 

𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎(𝛼𝛼 − 𝛽𝛽) = 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 + 𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂 

𝜀𝜀𝜀𝜀(𝛼𝛼 + 𝛽𝛽) =
𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀 + 𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀

1 − 𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀
 

𝜀𝜀𝜀𝜀(𝛼𝛼 − 𝛽𝛽) =
𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀 − 𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀

1 + 𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀
 

𝜎𝜎𝜎𝜎(𝛼𝛼 + 𝛽𝛽) =
𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 − 1
𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 + 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎

 

𝜎𝜎𝜎𝜎(𝛼𝛼 − 𝛽𝛽) =
𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 + 1
𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 − 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎
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 Τριγωνομετρικοί αριθμοί της γωνίας 2α 

𝜂𝜂𝜇𝜇2𝛼𝛼 = 2𝜂𝜂𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇𝜇 

𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎2𝛼𝛼 = 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎2𝛼𝛼 − 𝜂𝜂𝜂𝜂2𝛼𝛼 = 2𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎2𝛼𝛼 − 1 = 1 − 2𝜂𝜂𝜂𝜂2𝛼𝛼 

𝜀𝜀𝜀𝜀2𝛼𝛼 =
2𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀

1 − 𝜀𝜀𝜀𝜀2𝛼𝛼
 

𝜂𝜂𝜂𝜂2𝛼𝛼 =
1 − 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎2𝛼𝛼

2
 

𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎2𝛼𝛼 =
1 + 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎2𝛼𝛼

2
 

𝜀𝜀𝜀𝜀2𝛼𝛼 =
1 − 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎2𝛼𝛼
1 + 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎2𝛼𝛼
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 Νόμος των ημιτόνων 

Σε κάθε τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει: 

𝛼𝛼
𝜂𝜂𝜂𝜂𝛢𝛢

=
𝛽𝛽
𝜂𝜂𝜂𝜂𝛣𝛣

=
𝛾𝛾
𝜂𝜂𝜂𝜂𝛤𝛤

= 2𝑅𝑅 

        όπου R, η ακτίνα του περιγεγραμμένου κύκλου του τριγώνου. 

 

 

 Νόμος των συνημιτόνων 

Σε κάθε τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει: 

𝛼𝛼2 = 𝛽𝛽2 + 𝛾𝛾2 − 2𝛽𝛽𝛾𝛾𝛾𝛾𝛾𝛾𝛾𝛾𝛢𝛢         

𝛽𝛽2 = 𝛾𝛾2 + 𝛼𝛼2 − 2𝛾𝛾𝛼𝛼𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝛣𝛣         

𝛾𝛾2 = 𝛼𝛼2 + 𝛽𝛽2 − 2𝛼𝛼𝛽𝛽𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝛤𝛤         
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 Τριγωνομετρικές συναρτήσεις 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

f(x)=ημχ 

f(x)=συνχ 

f(x)=εφχ 

 

f(x)=σφχ 
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