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Αόριστο Ολοκλήρωμα  

 

 Παράγουσες Βασικών συναρτήσεων  

Συνάρτηση f Συνάρτηση F  
(Παράγουσα) 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 0 𝐹𝐹(𝑥𝑥) = 𝑐𝑐 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑐𝑐 𝐹𝐹(𝑥𝑥) = 𝑐𝑐𝑐𝑐 + 𝑑𝑑 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑥𝑥𝑎𝑎 ,𝑎𝑎 ∈ ℝ − {−1}, 𝑥𝑥 > 0 
𝐹𝐹(𝑥𝑥) =

𝜒𝜒𝛼𝛼+1

𝑎𝑎 + 1
+ 𝑐𝑐 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) =
1

2√𝑥𝑥
 , 𝑥𝑥 > 0 𝐹𝐹(𝑥𝑥) = �𝜒𝜒 + 𝑐𝑐 , 𝑥𝑥 > 0 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = −
1
𝑥𝑥2  ,𝑥𝑥 ≠ 0 𝐹𝐹(𝑥𝑥) =

1
𝜒𝜒

+ 𝑐𝑐 ,𝑥𝑥 ≠ 0 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂 𝐹𝐹(𝑥𝑥) = −𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 + 𝑐𝑐 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 𝐹𝐹(𝑥𝑥) = 𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂 + 𝑐𝑐 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) =
1

𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎2𝜒𝜒
 

𝐹𝐹(𝑥𝑥) = 𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀 + 𝑐𝑐 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) =
1

𝜂𝜂𝜂𝜂2𝜒𝜒
 

𝐹𝐹(𝑥𝑥) = −𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 + 𝑐𝑐 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑒𝑒𝜒𝜒  𝐹𝐹(𝑥𝑥) = 𝑒𝑒𝜒𝜒 + 𝑐𝑐 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝛼𝛼𝜒𝜒  ,𝑎𝑎 ∈ ℝ+ − {1} 
𝐹𝐹(𝑥𝑥) =

𝛼𝛼𝜒𝜒

𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙
+ 𝑐𝑐 
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𝑓𝑓(𝑥𝑥) =
1
𝜒𝜒

 , 𝑥𝑥 ≠ 0 
𝐹𝐹(𝑥𝑥) = 𝑙𝑙𝑙𝑙|𝜒𝜒| + 𝑐𝑐 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) =
1

𝜒𝜒𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙
 , 𝑥𝑥 ≠ 0, 𝑎𝑎 ∈ ℝ+ − {−1} 

𝐹𝐹(𝑥𝑥) = 𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝛼𝛼 |𝜒𝜒| + 𝑐𝑐 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀𝜀 𝐹𝐹(𝑥𝑥) = −𝑙𝑙𝑙𝑙|𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎| + 𝑐𝑐 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎 𝐹𝐹(𝑥𝑥) = 𝑙𝑙𝑙𝑙|𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂𝜂| + 𝑐𝑐 

 

 Για κάθε συνάρτηση f, παραγωγίσιμη σε ένα διάστημα Δ, ισχύει: 

�𝑓𝑓(𝑥𝑥)𝑑𝑑𝑑𝑑 = 𝐹𝐹(𝑥𝑥) 

 Μέθοδος  Ολοκλήρωσης κατά παράγοντες 

�𝑓𝑓(𝑥𝑥)𝑔𝑔′(𝑥𝑥)𝑑𝑑𝑑𝑑 = 𝑓𝑓(𝑥𝑥)𝑔𝑔(𝑥𝑥) −�𝑓𝑓′(𝑥𝑥)𝑔𝑔(𝑥𝑥)𝑑𝑑𝑑𝑑 

 

 Ολοκλήρωση με αντικατάσταση 

�𝑓𝑓(𝑔𝑔(𝑥𝑥))𝑔𝑔′(𝑥𝑥)𝑑𝑑𝑑𝑑 = �𝑓𝑓(𝑢𝑢)𝑑𝑑𝑑𝑑 

 ό𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋𝜋 𝑢𝑢 = 𝑔𝑔(𝑥𝑥) 𝜅𝜅𝛼𝛼𝛼𝛼 𝑑𝑑𝑢𝑢 = 𝑔𝑔′(𝑥𝑥)𝑑𝑑𝑑𝑑 www.m
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