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2ο Διαγώνισμα  

 (Όριο-Συνέχεια Συνάρτησης ) 

                                                         

       Διάρκεια: 2
𝟏

𝟐
 ώρες 

 

ΘΕΜΑ 1ο 
 

Έζηω  α , β , γ  ππαγμαηικοί απιθμοί  με  α < β < γ   και η  ζςνεσήρ  

ζςνάπηηζη   f    ζηο  ℝ  για ηην  οποία ιζσύοςν 

 

( ) , ( ) , ( )f f f          και ( ) ( )f f   

 

α) Να αποδείξεηε  όηι  ςπάπσει  ηοςλάσιζηον ένα από ηα  𝜉1, 𝜉2  ∈ ℝ 

     ηέηοια  ώζηε  να ιζσύει 

 

        1 1, ( ) ( )f f        

   ή 

         2 2, ( ) ( )f f        

                                                                                          Μονάδες  15 

 

β) Αποδείξηε  όηι  ςπάπσει   ,     ηέηοιο  ώζηε  να ιζσύει 

 

                  

( ) 2 ( ) ( )
( )

4

f f f
f

  


 

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ΘΕΜΑ 2ο 

Γίνεηαι η ζςνάπηηζη  𝑓:ℝ ⟶ ℝ    με   
33

( ) 3 1
2

x

f x x
 

   
 

 

 

α) Να αποδείξεηε όηι η  f   είναι γνηζίωρ αύξοςζα ζηο ℝ. 

                                                                                                Μονάδες  7 

 

β) Να επιλςθεί η ανίζωζη 

 

                   

2 2 3
3 63 3

3 2 3 3
2 2

x x

x x



   
      

   
           

                                                                                                Μονάδες  8 

 

γ) Να  επιλςθεί η εξίζωζη 

                                              2 ( ) 7 (0)f x f         

                                                                                                Μονάδες  10 

 

ΘΕΜΑ 3ο  

 

Έζηω η ζςνάπηηζη  g    με   
( ) ( )

( ) ( ) ( )
f f

g x f x x
 


 


  


 

όπος f  , ζςνεσήρ ζςνάπηηζη  ζηο διάζηημα [α , β ]  με  ( ) 0f    

α) Να αποδείξεηε όηι  η  g  είναι ζςνεσήρ ζηο διάζηημα [α , β ] 

                                                                                                 Μονάδες  4 

β) Να αποδείξεηε όηι ςπάπσει ηοςλάσιζηον ένα   ,    , ηέηοιο 

    ώζηε να ιζσύει   ( ) 0g   . 

                                                                                                 Μονάδες  7 

γ) Αποδείξηε όηι ιζσύει    
( ) ( ) ( )f f f  

   




 
   

                                                                                                 Μονάδες  6 

δ) Να αποδείξεηε όηι ιζσύει  
2( ) ( ) ( )f g g      

                                                                                                 Μονάδες  8 
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ΘΕΜΑ  4ο 

 
Γίνονηαι οι μιγαδικοί απιθμοί  1 2,z z z , όπος οι εικόνερ ηων  

1 2z z  ζηο μιγαδικό επίπεδο είναι ηα ζημεία  Α(1,2)  και  Β(6,4) 

ανηίζηοισα και η ζςνάπηηζη  f  με 

            

3 2

1 2

3

2 2 1
( )

4 3

z z x z z x x
f x

x x

    


 
                

α) Αν ηο  
1

lim ( )
x

f x


 είναι ππαγμαηικόρ απιθμόρ , να βπείηε ηο γεωμεηπικό 

    ηόπο ηων εικόνων ηος Z .                                                   Μονάδες  9                                                                                                 

β) Να βπείηε ηο  
1

lim ( )
x

f x


  ηος επωηήμαηορ  (α ). 

                                                                                                Μονάδες  8     

γ) Αν  lim ( ) 2004
x

f x


   , να βπείηε ηην καπηεζιανή εξίζωζη ηος 

    ζημειοζςνόλος ηων εικόνων ηος μιγαδικού απιθμού Ζ . 

                                                                                                Μονάδες  8 
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